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FUNCIONES TRIGONOMETRICAS
INVERSAS II
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Recordemos el cuadro donde tenemos el Dominio restringido y el
Rango que consideraremos para obtener las funciones
trigonomeétricas inversas:

\g )) Funcidn Dominio Restringido Rango

% | y = sen(x) —g;g] [—1: 1]

g | y = cos(x) [0; 7] [—1;1]

K y = tan(x) <—g,g> R

% | y = cot(x) (0; T ) R

g \ y=secx)  [om]-fz} K7LV
y = csc(X) —g; ;] — {0} R—(-1;1)
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/ 4. Funcion Arco cotangente

| f. t(arco cotangente) = {(x;y) € R%:y = arccot(x) < cot(y) =x, XxER e y € (0; )} ]

' Notacion: arccot(x), cot™1(x). . .
" Consideraciones:
« Dom(f) =R
* Ran(f) = (0; n)
e VX E (—o0; +0):
arccot(—x) = m — arccot(x)

e Es una funcion decreciente:;

Si X1, X9 € R: X1 < X2

Asintota 0 = arccot(x,) < arccot(xq)

U6 g 0a00@ErId

—0 < A< 4w
0<O<m

0 = arccot(A)
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AN PROBLEMA 01 )
Determine el dominio de la funcién f, A <_\/§§] By [V3 4\_@>
@ . | definida por: o '3 _ : \F 3
C <——3;2—\/§ D ——3;2+\/§>
% () J4arccot(x) — m/3 + m/12 ) j_ : )73
X) = 3
% X /21 — 3 arccot(x) E) <_? 2 \/§_ [ CLAVE; E ] )
© PROBLEMA 02

(3

Urig©

Determine el dominio de la funcién con regla de correspondencia:
f(x) = \/arccot(lxl) — arctan(]|x|)

A) [—1;1] B) [—1;0] C) [0;1] D) |1; +) E) [-1; +oo)

| CLAVE: A |
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'PROBLEMA 03 |
Si el rango de la funcién f, definida por:

3 sen”(x) + 2 cos®(x)
f(x) = arccot (2 sen?(x) + 3 COSZ(X)>

es [a; B]. Calcule 13 sen?(«) + sec? (#)
A)3 B) 4 C) 5 D) 6 E) 7

J

| CLAVE:D |
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'PROBLEMA 04 .
4 .« . 2 t 2 __ 1 +
Sea la funcion f, definida por f(x) = arc cot(vx )+
3arccos(x) + m
Al determinar el rango de f, se obtiene {a, b}, a < b. Calcule 4a + 3b.
A4 B)> C) 6 D)7 E)8

| CLAVE:E |
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/[ PROBLEMA 05
Determine el rango de la funcién f, definida por:

() = X 2X
X) = arcco 3

NS

3 )

T T T T s 21‘[

§ A) z ,El B) C) [

@ 2T T ST

d 253 )[ [ CLAVE: D |
oS

&S

N
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5. Funcion Arco secante

g XER—(-1;1)) |
f.t(arcsecante) = {(x;y) € R%:y = arcsec(x) & sec(y) = x; y € [0: 1] — {g}}

S (- : y
<§ Notacion: arcsec(x), sec™ (x). Consideraciones:

S " + Dom(f) = (—o; —1] U [1; +0)

§ P /; « Ran(f) = [O;%} U g;n]

@ ; — Asintota ®* VX E (—OO; —1] U [1; 4+ 0):

S | ";[7 7/ W/ PE arcsec(—x) = m — arcsec(x)

| | _—

% /) = arcsec(x) * EScreciente:

oS |\ 0 [ b Si X1,X € (—o0; —1] / X4 < X5

(% 1 1 > — arcsec(xq) < arcsec(Xy)

SI X1,X7 E[1;4o) /X1 <X
—0<A<-1V1I<A<+w 1Xz €1 )/ ¥ <X
0S9<g Y g<9£n — arcsec(x4) < arcsec(X,)
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PROBLEMA 06

| Determine el dominio de la funcién f, definida por:

arcsen(||x| — 1| — 2)

\g
g f

5 U
b\

f(x) =
arcsec( ; 1) + T
A) [-4;,-2]U [3;4] B) [—4; —3] U [3; 4] C) [-4;—3] U [2;4]
kD) [—3; —2] U [2; 4] E) [—4; —1] U [2; 4] | CLAVE:A | |
" PROBLEMA 07 )
Sea la funcién f, definida por f(x) = 5arcsec (g _ 2) : %,
determine Dom(f) N Ran(f).
T ey T
M 35 B) |-53|- (3} O [-5:1]-
D) [~1:]-(0) E) [0:3] - (3 (caveB |
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/( PROBLEMA 08

Calcule la suma de los elementos enteros del dominio de la funcién f,
definida por:

arccot(vV64 — x2)

arcsec (X ; 1) — Tt

C)—7 D) 3 E)5

fx) =

B) — 5

Urbg@0a@ooa@lrid
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% PROBLEMA 09 R
§ | Determine el rango de la funcion f, definida por: A)[=4/3;2]  B)[=-1;1]
% f(x) = %arcsec (\/tan‘*(x) + cot*(x) + 2) —3 g;[[()_-if; _1/3 0;—1/2]
% CLAVE: C
3 Vi)
N
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[ PROBLEMA 10 A

Dada la funcion f, definida por

f(x) = arc sec (\/1 — 2cos(x) + \/1 + 2 cos(x))
determine el rango de la funcién f.

Sl S BN i N 5 BN i I it

| CLAVE: D |
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/ 6. Funcion Arco cosecante

x€ER—(-1;1) ) )
/| f.t(arco cosec) =1 (x;y) € R%:y = arccsc(x) < csc(y) = x; y € _E.E] — {0}
2’2
S / \_ Y,
S |} o 1
< Notacion: arcesc(x), csc™ (x). Consideraciones:
| Y,
% | " + Dom(f) = (—o0; —1] U [1; +o0)
| 217
§ | y = arccsc(x) . _|_T, L
@ , Ran(f)—[ 2,0>U<O,2]
S| 0 1 2 » Es una funcién impar.
% arccsc(—x) = —arccsc(x)
S | _— =y - Es decreciente:
& \ 2 Si X1,Xp € <—OO; —1] /X]_ < X»
<A< —-1V1<A<+4oo — arc csc(xz) < arc csc(xq)
10 =arccsc(d) | Si X1,X € [1;+0) / Xq < X3
“ 3= 06<0 Vv 0<6< > — arccsc(x;) < arcesc(xq)
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PROBLEMA 11
Determine el dominio de la funcion f, definida por: A) [1; 2] B) [1; V2]
TC TC : :
f(x) = \/— — arc csc(2x) + \/arc csc(2x) —— C) V2, 1 D) [0; 1]
4 6 | 2 ! | S
\ E) V24l [cLave: c)
4 )
PROBLEMA 12
Al determinar el dominio de la funcion f, definida por:
zarc CSC (ZX — 1) + 5
f(x) == S
arc tan(vV6 — 5x — x2)
se obtiene el intervalo (a; b]. Calcule el valor de 5b — 2a.
A) 1 B) 2 C) 3 D) 4 E) 5
| CLAVE: B |
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PROBLEMA 13

Dada la funcién f, definida por
f(x) = arccsc[sen®(x) + cos®(x)]; Vk € Z,

Determine el dominio de la funcién f.

) {ar+7} B {@r+D)  Ofm D) {kjn} E) {((4k — 1))3

| CLAVE: D |

Urbg@0a@ooa@lrid
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“g ‘PROBLEMA 14 ~
% Determine el rango de la funcion f, definida por:

g f(x) = arccsc (\/cscz(x) + 2|sen(x)| + 1)

é ‘ A) [0: %) B) [0; %) C) <0; %} D) <o; %] E) <0;%
S - Y,
S | CLAVE: D |
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PROBLEMA 15 (2do EXAMEN PARCIAL CEPRE UNI 2008 - 1)

1 — |arccsc(x)]
1 + |arccsc(x)]

Dll—n_l . 2—1‘[1 C[4—1T_1 1—m 1] B) 2—11_1]
)1+T[' )[2+1T' )4+1T' 14+m 2+ 1’

. /
| CLAVE: B |

Determine el rango de la funcion f, definida por:f (x) =

A)

Urbg@0a@ooa@lrid
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